
 

 

FONCTION NUMERIQUE – ETUDE GRAPHIQUE  

EXERCICE 

 
SOLUTION 



 

 

1) Résolvons le système  

�
𝑥𝑥 − 𝑧𝑧 = 0 (1)

2𝑥𝑥 + 𝑦𝑦 + 𝑧𝑧 = 7 (2)
𝑦𝑦 − 𝑧𝑧 = 3 (3)

  (1):𝑥𝑥 = 𝑧𝑧 ; (3):𝑦𝑦 = 𝑧𝑧 + 3 ; (1) et (3) dans (2) : 2(𝑧𝑧) + 𝑧𝑧 + 3 + 𝑧𝑧 = 7 

4𝑧𝑧 = 4 → 𝑧𝑧 = 1 ; 𝑥𝑥 = 𝑧𝑧 = 1 et 𝑦𝑦 = 1 + 3 = 4 donc 𝑺𝑺ℝ𝟑𝟑 = {(𝟏𝟏 ;𝟒𝟒 ;𝟏𝟏)} 

2) Domaine de définition de f  

𝑫𝑫𝒇𝒇 = ℝ ∖ {𝟏𝟏} = ]−∞ ;𝟏𝟏[ ∪ ]𝟏𝟏 ; +∞[ 

3) Limite de f(x)  

lim
𝑥𝑥→−∞

𝑓𝑓(𝑥𝑥) = −∞ ; lim
𝑥𝑥→+∞

𝑓𝑓(𝑥𝑥) = +∞ ;  lim
𝑥𝑥→1−

𝑓𝑓(𝑥𝑥) = −∞ ; lim
𝑥𝑥→1+

𝑓𝑓(𝑥𝑥) = +∞ 

4) Equation de l’asymptote verticale  

𝒙𝒙 = 𝟏𝟏 

5) Déterminons 𝒇𝒇(𝟐𝟐) ; 𝒇𝒇′(𝟐𝟐) ; 𝒇𝒇(𝟎𝟎) ; 𝒇𝒇′(𝟎𝟎) 

 𝑓𝑓(2)=7 ; 𝑓𝑓′(2) = 𝟎𝟎 ; 𝑓𝑓(0) = 𝟑𝟑 ; 𝑓𝑓′(0) = 𝟎𝟎 

6) Tableau de variation de f  

 

7a) Montrons que a ; b et c vérifient le système  

On a 𝑓𝑓(𝑥𝑥) = 𝑎𝑎𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐
𝑥𝑥−1

 , 𝑓𝑓′(𝑥𝑥) = 𝑎𝑎 − 𝑐𝑐
(𝑥𝑥−1)2

 d’après la question 5, on a :  

• 𝑓𝑓(0) = 3 ↔ 𝒃𝒃− 𝒄𝒄 = 𝟑𝟑 
• 𝑓𝑓(2) = 7 ↔ 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝒃𝒃 + 𝒄𝒄 = 𝟕𝟕 



 

 

• 𝑓𝑓′(0) = 0 ↔ 𝒂𝒂− 𝒄𝒄 = 𝟎𝟎 

Donc a, b et c vérifient le système �
𝒂𝒂 − 𝒄𝒄 = 𝟎𝟎 

𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝒃𝒃 + 𝒄𝒄 = 𝟕𝟕 
𝒂𝒂 − 𝒄𝒄 = 𝟑𝟑 

  

7b) Déduisons a , b et c  

D’après la question 1, on a 𝒂𝒂 = 𝟏𝟏 ; 𝒃𝒃 = 𝟒𝟒 et 𝒄𝒄 = 𝟏𝟏 

7c) Equation de l’asymptote oblique  

On a 𝑓𝑓(𝑥𝑥) = 𝑥𝑥 + 4 + 1
𝑥𝑥−1

 

lim
𝑥𝑥→∞

𝑓𝑓(𝑥𝑥) − (𝑥𝑥 + 4) = lim
𝑥𝑥→∞

1
𝑥𝑥−1

= 0  Donc 𝒚𝒚 = 𝒙𝒙 + 𝟒𝟒 est une asymptote oblique 

à �𝑪𝑪𝒇𝒇� 


